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de Tordre n est nécessairement un diviseur du produit
N = i .2.3.....n.
Le plus petit diviseur de ce produit est toujours égal à 2 et il est facile de s'assurer que, dans un ordre quelconque, on peut former des fonctions qui n'aient que deux valeurs différentes. Vanderinonde a donné les moyens de composer des fonctions de cette espèce. En général, pour former avec les quantités
•«1,       #2»        •••>       ««
une fonction de Tordre n dont l'indice soit égal a 2, il suffira de considérer la partie positive ou la partie négative du produit.
(flj — a,) Oi — a-t)... («i - an] (a, — «a). . . (a*. — an). . . (alt^ — an)
qui a pour facteurs les différences des quantités #,, #2, ..., an prises deux à deux.
En effet, supposons que, après avoir développé ce produit, on représente par P la somme des termes positifs et par Q la somme des ternies négatifs, le produit dont il s'agit sera représenté par
P-Q,
et comme ce produit ne peut jamais changer de valeur mais seulement de signe, en vertu de substitutions quelconques opérées entre les indices des quantités qu'il renferme, les substitutions dont il s'agit pourront seulement transformer P — Q en Q — P, c'est-à-dire changer P on 0, et réciproquement. P et Q seront donc les deux valeurs d'une fonction qui ne pourra en obtenir d'autres. En supposant n = 3, on trouve
P —a\ai 4- a\a^ + «*«,, Q ~ai flîjH-fljj a\-\- a$a\.
On serait encore arrivé à de semblables conclusions si l'on eût multiplié le produit
("i —rt2)(«i — rta)-- .(&: — «„} (a*— a,)...(a.2—an).. .(^_1— an)différentes d'une fonctions places dans les permutations Aa et Ax, les changements dont on vient de parler,par
